Terminale - Spécialité Math Fiches exercices

Elements de correction des exercices : Fonction exponentielle

| Calculs algébriques

Exercice 1. Simplifier les expressions suivantes :

1. exp(3)exp(5) 2. exp(—2)exp(4) 1 4. (exp(5))°
exp(—5)
Correction
1. exp(8) 2. exp(2) 3. exp(5) 4. exp(15)
Exercice 2. Simplifier les expressions suivantes :
1. e3¢t 3 e5i3 5 (63)—265
e X 6 e—\/E
2. ete™ 4. (e)’ e Ce-1
Correction
1. e’ 3. ¢ 5 ¢!
2.1 4. o6 6. Ve
Exercice 3. Simplifier les expressions suivantes :
1. efe™ 3. ee”™ 5. e*(e*+e™) 7. Ve2x
(ex)g e—4xe
2. exe_x+1 4. (e_x)z ezx ' (e—x)Z
Correction
1.1 3. el 5. e +1 7. ¢*
2. e 4. e2* 6. e* 8. e 2*H!
Exercice 4. Simplifier les expressions suivantes :
1. (-e') = (P +e')’ 3. V(@ +1)2—(e2—1)? 5. (&)
2. (*+e7%)(e*-e?) 4, e 6. ¥ —2()
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Correction
1. —4¢° 3. 2e 5. el
2. et—e? 4, ¢2+D 6. —e%*

Il Equations - Inéquations

Exercice 5. Résoudre les équations suivantes dans R :

2

1. exp(x)=e 4, et =1 7. e¥+e ¥ =0
2. exp(-x)=1 5. e¥—e =0 8. @3t = g2x3
3. expRx-1)=e 6. e“ 5= (ex+2)2 9. e**~-1=0
Correction
1. {1} 4. {-1;0} 7. &
2. {0} 5. {0} 8. {2/5}
3. {1} 6. {1} 9. {0}

Exercice 6. Résoudre les inéquations suivantes dans R :

1. exp(x)<e 4. e*<1 7. ef—e >0
2. exp(—x) =1 5. e >0 8. e —120
3. ¥ ls e 6. e ¥>1 9. xe *-3e*<0
Correction
1. 1—-00; € 4. 1—o00; 0] 7. 10; +o0]
2. ]—o00; 0] 5 R 8. [0; +oof
3. 11; +oo[ 6. 1—00; 0 9. 1—-00; 3]
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Exercice 7. 1. Déterminer les racines du polynéme : P(X) =X%+4X -5,

2. En déduire les solutions de I'équation e** +4e* =5.
3. Résoudre les équations suivantes :

(a) e +e*—2=0

(b) 214l _2e=0

(c) e=2e7"+1=0

Correction

1. Deux racines : =5 et 1.
2. e +4e* =5 (e*+5)(e"~1)=0.

Seule le second facteur peut étre nul. . = {0}.

3. (a) ¥ +e*-2=0« (e*+2)(e*—1). Cette équations n'a qu'une solution : 0.

(b) Equation équivalente (on divise par e).

(c) Equation équivalente (on multiplie par e*).

Exercice 8. Résoudre sur R les inéquations suivantes :

e+3 4 3. ¢ +2e"-320
e*—1

2. —e?¥—e¥4+2>0

4. ¥ +e5-2<0

Correction
1. 10 ; +oof 3. [0; +o0]
2. ]—00; 0] 4. ]-o00; 0]
Exercice 9. Résoudre dans R.
2x 1
1 eM2_%" 3. ef+e > Ve+ —
¢ e Ve
2. 2e% 455 +3=0 4 % +1<2
Correction
1 {1} 3 {_1. 1}
Tl 272
2. & 4. {0}
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I11 Dérivées

Exercice 10. Soit une fonction f définie sur R par la donnée de f(x). On admet que f est dérivable sur R.

Déterminer une expression de f(x).

—p X — x+1 1-— —2x
1. f(X) i ) 4. f(x) xe 7. f(x): eex
2 f)=7e? 5. f(x)=e"*!
3 _ Y24 x 6 _ 2 1 3x+1 8 f(x):l_—e_zx
Cf=e CfW=(x*+1)e : 1+ o2
Correction
fron - Ty +1 _ p2x
L fl)=-e* 4. f'(x)=(x+De* 7 =2 °
2 flay=22e3 5. f/(x) =2xe* *! )
' 4 ' - 5 )_2(e—2x—e2x+2)
3. ') = 2x+1)e* ¥ 6. f'(x)=(3x*+2x+3)e>**! - S0= (1+e2x)?

Exercice 11. Une courbe % qui passe par les points A(—2 ; 0) et B(0 ; 2) représente une fonction f définie sur

R par : f(x)=(ax+b)e ™ ou a et b sont des réels.

AN e
Ih

1. A I'aide du graphique, déterminer a et b en justifiant.

2. En déduire le tableau de variation de f.

Correction

1. f(0)=2donc b=2et f(-2)=0donc a=1.

2. f(x)=(x+2)e ¥ donc f'(x)=—(x+1e ™.

X —00 -1 +00

f(x) + 0 -
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